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Pond&1{, 2. dervence 1979

( Na prdci jsou 4 hodiny &asu )

1. Nech! p a q jsou prirozend 8isla takovd, e

1 1
+ eee ——I§IB+—I-3-T§ .

e R

Doka¥te, %e p je d¥litelné &fslem 1979 .

2. Je ddn p¥tibokf hranol se zdkladnami A A MMM 2 B B,BB B .
Véechny hrany obou zdkladen a vdechny dsedky AB 1£3i<5
1£;k§;5 , obarvime ¥ervenou nebo zelenou barvou tak, aby v ka¥dém
trojﬁheln{ku, jeho% vrcholy jsou vrcholy hranolu a jeho¥ vfechny

strany byly obarveny, existovala dvojice stran rﬁznych barev.

DokaZte, Ze viech deset hran obou zdkladen musi m{t stejnou barvu.

3¢ V rovind jsou dény av¥ protinajic{ se krudnice k) ak, . Oznadme
A jeden z jejich pruse¥{kii. Po kru¥nici kys Tespe k, se pohybuji{

body B, , respe. B, ve stejném smyslu konstantn{ rychlosti tak,

2
Yo se phi ka¥dém ob¥hu setkdvaji v bod¥ A .

Doka%te, Ye v rovin& existuje pevn§ bod P, pro kterf v kafdém

okam$iku plati PB, = PB, .
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Je ddna rovina m, bod P& = & bod Qfl % . Najd&te vSechny body RE€ T ,

pro n&% je podil
PQ + PR__
G’

. 4
maximalni.

Nelezn¥te vkechna reflna Msla b 4 pro %Y existuj:f. nezdpornd redl-

nd ¥isla x, x_, X, X, x takovd, %e plet{

1" 20 3 4

ikxk-b ’ ik‘aﬁ{-b, Eksﬁg'b3 .

4=4 k- %=1

Po vrcholech previdelného‘osmit'xheln{ka ABCDEFGH ské&e klokan. Kaldfm
skokem se pi‘emis'l’.’uje 2z jednoho vrcholu do n¥kterého z obou sousedn{ch;
zax,{né v A a zastav{ se, jakmile se poprvé dostene do E.

Ozname an po¥et vech rﬁzn;‘ch cest 2z A do E sloﬁen:fch z prévg n
skokﬁ. Doka‘z't)e, Ye pro v¥echna k « l, 2, 3y eee plat:'L

a 0 & = 1 (xk"1 k-1 )
%1 " ' 2k Y2 y ’

x=24+\2, y=2-YV2.

Pozndmka. Cestou z A do E slo¥enou z prdv® n skoki rozumime po-
sloupnost P , P, P,y eeey B vrchold osmidhelnfka s t¥mito vlast-

1 2
nostmis
(1) P =4, P =E ; _,
(ii) pro viechna j = 1, 2, eeey n-1 je Pj # B
(iii) pro ka¥dé j =0, 1, eeey n-1 jsou P, a P dva sou—

3 J+1
sedn{ vrcholy osmidhelnfka,
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