THE XXI' INTERNATIONAL MATHEMATICAL OLYMPIAD
- LONDON 1979

Pondelok 2. jdla 1979
(Na prdcu sd 4 hodiny &asu)

1.‘ Nech p a g¢q sd prirodzené X:{sla ta.ke/,xe

B_,_1,1_1 2 2 i
g~ 1-2*3-zte- MBI :

Dokéé'te,ge P Je delitefnei g:/.slom 1979.

2. Je dany pifboky hranol so zdkladfami 44,4344 = B,B,ByB,E; «
Vetky hrany oboch zdkladn{ a vdetky dse&ky LB, 1£j =5,
1£ k<5 zafarb{me &arvenou alebo gelenou farbou tak,aby v kaéﬁom

trojuholn{ku,k'tore/ho vrcholy sl.{ vrcholmi hranola a ktordho vsﬁatky

strany boli zafarbene’,ex:‘.stovala dvojica strdn rgznej farbye.
Dokédte,e v¥etkyoh desat hrdn oboch zdkladn{ mus{ byt  rovnakej g

fa.rby .

3. V rovine su dand dve pre‘t:{naju/ce sa krufnice k, a kz. Oznadme A

jeden gz ich priesegn.{kov. Po krusnici k’l’ resp. k2 sa pohybuju’
body Bi’ respe 32 v rovnakom zmysle kon&tantnou ry{chlost‘:)u tak,
fe sa pri katdom obehu stretdvaju v bode Ao

Dokééte,zve v rovine existuje pevnf bod P, pre ktory/ v kaZdom okamzZi-

ku plati PB, = PB,.
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THE XXI' INTERNATIONAL MATHEMATICAL OLYMPIAD
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Utorok 3. jdla 1979
(Na prdcu si 4 hodiny g;su)

4. Je danf rovina T, voda P €T abod Q €T . Urdte vietky body

ReT ,pre Ktord je podiel

PQ + PR
QR

4
maximalnye

/ / / ’ /. ./ / /.
5. Najdite v%etky realne é{sla b, pre ktore existuju nezaporné realne

'/
éisla zl,xz,x3,x4,x tak,gé plat{
5 s

5
;kxkﬂo, k.Z,{kBX-k:b?’ g ¥x, = b,

6. Po vroholoch pravidelného osemuholnfka ABCDEFGH skide klokan. Kad-
dfm svoj{m skokom sa premiestﬁhje z jedného vrcholu do niektorého
z oboch susednféh vrcholove. ZaX{na v A a zastav{ sa Vv okamgiku,
keé'sa dostane do E.
Oznaéﬁe a, pogét vé%tkj%h rsznych ciest z A do E pozostévajﬁ%ich
/ /v, V¥ v /
z prave n skokove Dokazte,ze pre vsetky k = 1,24350.. Dplati

1 ( x#—i - ykdl),

o1 = 0s 2ok = V3
xde x=2+V2, y=2-=-\2.
/ /o ./ /.
Poznamka: Pod cestou z A do E pozostavajucou z prave n skokov

v
rozumieme postupnost PB’Pi’°"’F£ vrcholov osemuholn{ka s tfﬁito

‘/
vliastnostami:

(1) P =4 P =E
(ii) Ps £ E pre vgétky J =192yece9n =13
(iii) P& a Pi+1 si dva susednd vrcholy osemuholnika.

SMP Westfield College, Kidderpore Avenue, Hampstead, London NW3 7ST Telephone 01-435 7141



