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Kceaika neljd tuntia

1. Olkoot p Ja q luonnollisia lukuja, joillé patee

p_-_1.1_1.,. __1 1.
g=t-%5*t5-Z " " 1si8 * I510

Todista, ettd p on jaollinen 1979:114.

2. On annettu suuntaissdrmid, Jonka pohjina ovat viisikulmiot
A1AéA3A4A5 Ja B1BEE5B4B5. Viisikulmioiden kaikki sivut Ja kaikki

Janat AiBj’ i, 3=1, 2, s, 5 0n vidritetty Joko punaisiksi tai
vihreiksi. Jokaisessa kolmiossa, jonka kidrjet ovat suuntaissir-
mion kérki#d ja jonka sivut ovat véritettyjd, on kaksi erivériété
sivua. Osoita, ettd pohjaviisikulmioiden kaikki kymmenen sivua

- ovat samanvériset.

3, Kaksi tason ympyr#éd leikkaavat toisensa. Olkoon toinen leikkaus-
pisteistd A. Pisteestd A ldhtee samalla hetkelld liikkumaan kumpaa-
kin ympyrd& pitkin piste tasaisella nopeudella samaan kiertosuun-
taan. Pisteet palaavat yhden kierroksen jalkeen samanaikaisesti
Athesn. Todista, ettd tasossa on kiinted piste P, jonka etiisyys

molemmista liikkuvista pisteistd on joka hetki sama.
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4. Olkoon piste P tasossa M ja Q 7:n ulkopuolella. Madrita kaikki tason
7t pisteet R, joille suhde

|QPl + | PR]

lQrl

saa maksimiarvone.

5. Maarita kaikki reaaliluvut a, joille on olemassa ei-negatiiviset reaali-

luvut x,, Xyy X3y Xy X siten, etta

5
2%: kx, = a, EE k3xk = az, 25 k5xk = a3.

k=1 k=1 k=1

6. Olkoot A ja E s3inndllisen kahdeksankulmion vastakkaisia karkia. Karjesta
A lihtee hyppim3in sammakko. Se voi hypatd jokaisesta kahdeksankulmion kir-
jesta paitsi E:stid jompaankumpaan viereiseen karkeen. Saavuttuaan E:hen sam—
makko pysahtyy. Olkoon a, tasan n:sta hypysta muodostuvi;n A:sta E:hen johta~
%2n 15
n=1, 2, 3,000, missd x =2+ |2 ja ¥y =2 — J2 .

vien polkujen lukumizrd. Todista, ettd 851 = 0, (xn—l - yppl),

Huom. n:std hypystd muodostuva polku on jono (Po’ Plyecey Ph) kirkipisteitd,
Jolle on voimassa

(1) P =4 P =Ej

(ii) Pi;!Ekaikillai,OsiSn-ls

(11i) P, ja P, , ovat vierekkdisii kirki# kaikille i, 0 €1 ¢ n - 1.

,i_
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